Triangle : milieux et paralléles. 2éme AC

¥5i 1. Rappels
= Propriétés :
¥% Si deux droites paralléles sont coupées par une sécante, alors :
] 1. deux angles alternes-internes sont egaux.
©) 2. deux angles correspondants sont égaux.
#% Réciproguement :
] 1. Si deux droites sont coupées par une sécante en formant deux angles en configuration d’angles
alternes-internes qui sont égaux, alors elles sont paralleles et les deux angles sont alternes-internes.
2. Si deux droites sont coupées par une sécante en formant deux angles en configuration d’angles
g correspondants qui sont égaux, alors elles sont paralleles et les deux angles sont.correspondants.
@ 2. Milieux et paralléles.
§%2.1. Théoréme direct.
Théoréme direct des milieux : Dans un triangle, si une droite passe par les milieux de deux cotés, alors elle
5/ est parallele au troisieme coté, et de plus la longueur du segment joignant les deux milieux est égale a la
j}lﬂj moitié de la longueur du troisiéme coté.
pre A A

C C
B B

| est le milieu de [ AB] J est le milieu de [AC]

(13)//(BC) 13- 8C

5122, Théoréme réciprogue.

Théoréme reciprogue des milieux :

i Dans un triangle, si une droite passe par le milieu d 'un coté, et si elle est paralléle a un second coté, alors
coupe le troisieme en son milieu.

4

D est'le milieu de [ AB] d coupe [AC] en son milieu
Ded.et d/ (BC). E est le milieu de [ AC]

Eed et d// (BC)

‘,;fj Paralleles et sécantes.

41 3.1. Proportions.

Regle (dite du produit en croix) :

] Soit a, b, ¢ et d quatre nombres non nuls.

4 .a ¢
= Si—=— alorsad =bhc .
4 b d

5 Conséquences :
3 bc bc
1.AIors:a:F;b =—..
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=—,onaaussi—=— . C’est a dire que deux quotients égaux, ont des inverses égaux.
a

»3.2. Paralleles et sécantes.
- Théoreme (partiel) de Thales :
Dans un triangle ABC, si M est un point du c6té[ AB], N un point du coté [ AC] et si (MN) est paralléle &

AM AN MN
AC BC
Remarque : Les cotés de méme support ou de supports paralleles sont appelés cotés associés.
A

,alors :

Les longueurs des cotés du
M N triangle ABC sont

proportionnelles aux
longueurs des cotés
B C associés du triangle AMN

M e|[AB| ; Ne|AC|et (MN)// (BC
Autrement dit :
AM AN MN
AB AC
AB AC BC

(échelle de réduction)

(échelle d’agrandissement)

Remarque:
[AB]et[AM ]) ; ([AC]et[AN]) ;([MN ]et[BC])sont.des.cotés associés.

i Remarque :

Le théoreme réciproque des milieux n’est qu un cas particulier de ce théoréme.
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